
CLASA A XII-A

1. Fie f : R! R o funçtie continu¼a şi F : R! R funçtia de�nit¼a prin

F (x) =

Z x2

x2�1
f (t) dt;

oricare ar � x 2 R.
a) S¼a se arate c¼a funçtia F este derivabil¼a pe R şi calculaţi derivata F 0 a

funçtiei F:
b) Determinaţi funçtia F atunci când

f (x) = sin 2�x; oricare ar � x 2 R.
c) Determinaţi funçtia F atunci când

f (x) =

�
x2; dac¼a x � 1
1 + lnx; dac¼a x > 1

.

Dorel I. Duca
2. Fie f : (�4;1) ! (0;1) derivabil¼a de dou¼a ori pe domeniul de

de�ni̧tie, astfel încât veri�c¼a condi̧tiile

i) 2f 00(x) = 3f2(x); x > �4; ii) f(�2) = 1; iii) f 0(�2) = �1:

Determinaţi lim
�!1

�Z
�1

f(x)dx:

Octavian Agratini
3. Fie (G,�) un grup cu 2n + 1 elemente cu proprietatea c¼a exist¼a o

funçtie f : G! G care veri�c¼a relaţia

f(xf(xy)) = yf(x2); 8 x; y 2 G:
S¼a se arate c¼a G este grup abelian.

Mihai Opincariu, GMB 1/2010
4. Fie A un inel cu proprietatea x2+ y2+ z2 = xy+ yz+ zx+xyz+1;

8 x; y; z 2 A� S¼a se arate c¼a A este un corp cu dou¼a elemente.
:

Andrei V¼aleanu, GMB 1/2009

1


